Συνημμένο 299. 

Μία ακόμη νέα απόδειξη.

Πρόταση 1β(4) (Σχήμα 197). 

Τα ύψη κάθε τριγώνου συντρέχουν, ή για την ακρίβεια:  Οι φορείς των υψών κάθε τριγώνου, περνούν από το ίδιο σημείο.
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Απόδειξη (76ος τρόπος). 
(α). Για οξυγώνιο τρίγωνο (Σχήμα 197).  

Θεωρούμε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΑΔ′, ΒΕ, ΓΖ.

Αν Η≡ΒΕ∩ΓΖ και Δ είναι η ορθή προβολή του Η στην ΒΓ, τότε:

Από τα όμοια ορθογώνια τρίγωνα ΒΔΗ και ΒΕΓ, παίρνουμε: 
[image: image11.bmp] (1).
Ενώ από τα όμοια ορθογώνια τρίγωνα ΓΔΗ και ΓΖΒ, παίρνουμε: 
                                                     
[image: image2.wmf].
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                                                  (2).
Από τις σχέσεις (1), (2), παίρνουμε:
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Ακόμη, από το εγγράψιμο τετράπλευρο ΑΓΔ′Ζ, προκύπτει ότι:
                                                    ΒΑ.ΒΖ=ΒΓ.ΒΔ′.                                            (4).
Ενώ, από το εγγράψιμο τετράπλευρο ΑΒΔ′Ε, προκύπτει ότι:
                                                    ΓΑ.ΓΕ=ΓΒ.ΓΔ′.                                             (5).

Από τις σχέσεις (4), (5), παίρνουμε:
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Αλλά, από τα όμοια ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΕ και ΑΓΖ, προκύπτει ότι:
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Έτσι, η (6), λόγω της (7), γίνεται: 
[image: image8.wmf]ΓΕ

ΒΖ

.

ΓΖ

ΒΕ

=

Γ

'

Δ

'

ΒΔ

.                                        (8).
Οπότε, από τις σχέσεις (3) και (8), προκύπτει ότι είναι: 
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, ή Δ≡Δ′. Δηλαδή οι δύο κάθετες από τα σημεία Α και Η, έχουν κοινό πόδα στην ΒΓ, οπότε ΗΔ≡ΑΔ′, ή ότι τα σημεία Α, Η, Δ′ είναι συνευθειακά, ή ότι το ύψος ΑΔ′ περνά από το Η και άρα:        ΑΔ′∩ΒΕ∩ΓΖ≡Η (Ορθόκεντρο).
(β). Για αμβλυγώνιο τρίγωνο.
Αποδείξαμε παραπάνω ότι η Πρόταση 1β(4), αληθεύει για οξυγώνιο τρίγωνο, 

οπότε σύμφωνα με την ενιαία απόδειξη της παραγράφου 5θ(89) ή 10ι(171), του βιβλίου του γράφοντος «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας», ή τον παραπάνω 22 τρόπο απόδειξης, αυτή θα αληθεύει και για αμβλυγώνια τρίγωνα. 

Συνεπώς, για κάθε νέα απόδειξη της Πρότασης αυτής, δεν είναι αναγκαία η απόδειξη αυτής και για αμβλυγώνιο τρίγωνο. Αρκεί απόδειξη μόνο για οξυγώνιο.

Παρατηρήσεις.
(α). Όπου 1β(4), αναφέρεται στην παράγραφο στην οποία υπάρχουν οι δύο νέες αποδείξεις 10 και 3, του Θεωρήματος της σύγκλισης των υψών τριγώνου, του βιβλίου του γράφοντος «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας».
(β). Με την παραπάνω πρώτο-εμφανιζόμενη απόδειξη, για την Πρόταση 1β(4), οι αποδείξεις δικής μου επινόησης ανέρχονται στις 49, με στόχο την 50η.

(γ). Η παραπάνω απόδειξη καταχωρήθηκε και στο βιβλίο του γράφοντος «Νέα Στοιχεία Γεωμετρίας» στην παράγραφο 11/37, τόμος 11.

                                                                                                 Θεσσαλονίκη 17-3-2018.

                                                                                                  Νίκος Κυριαζής.
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Ó÷Þìá 197.
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Σχήμα 197.
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