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 Με click ςτον αρικμό τθσ άςκθςθσ  βλζπετε τθ λφςθ .                                                          Επιμζλεια:  Καλακάκθσ Γ.  

1.  Δίνεται θ εξίςωςθ (3x 2y 7)λ (x 2y 5) 0,λ R         (1) 

i)  Να βρεκεί ςθμείο Α από το οποίο διζρχονται όλεσ οι ευκείεσ τθσ εξίςωςθσ (1) 
ιι) Να βρεκεί ευκεία που διζρχεται από το Α και δεν ανικει ςτθν οικογζνεια . 

2.   Ζςτω θ εξίςωςθ        ( kε  )  :   22kx (k 1)y 3k 2 0        με    k     

α) Να δειχκεί ότι για κάκε k  θ πιο πάνω εξίςωςθ  ( kε ) παριςτάνει ευκεία.  

β) Να βρεκεί αν από το ςθμείο 
1

M( ,5)
2

  διζρχονται ευκείεσ  και ποιεσ από τθν οικογζνεια  ( kε ) 

γ) Να προςδιοριςτεί το ςφνολο των ςθμείων του επιπζδου , από κακζνα από τα οποία διζρχεται μια 

μόνο ευκεία από τθν οικογζνεια   ( kε ) 

δ) Να δειχκεί ότι όλεσ οι ευκείεσ τθσ οικογζνειασ ( kε ) εφάπτονται ςε ςτακερό κφκλο του οποίου να 

βρείτε το κζντρο και τθν ακτίνα . 

3. Να βρεκεί ο γεωμετρικόσ τόποσ των ςθμείων του επιπζδου από τα οποία: 

1) Διζρχεται μόνο μία από τισ ευκείεσ τθσ οικογζνειασ των ευκειών:   2x 2y λ 2λ 1 0, λ R       

2) Διζρχεται μόνο μία από τισ ευκείεσ τθσ οικογζνειασ των ευκειών:  2 2(λ λ 1)x 2(λ 1)y 0, λ R       

3) Δεν διζρχεται καμία ευκεία τθσ οικογζνειασ των ευκειών:           (λ 2)x (2λ 1)y 3 0, λ R       

4.  Δίνεται θ εξίςωςθ  2 2u 1 x 2uy u 2u g 0       όπου u R  και g  πραγματικι ςτακερά . 

Εάν g 1   να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των ςθμείων εκείνων που από το κακζνα διζρχεται μόνο 

μία ευκεία θ οποία επαλθκεφει τθν παραπάνω εξίςωςθ 

5. Δίνεται θ εξίςωςθ : (2a b)x (a b 6)y 5a b 6 0         με a,b . 

α) Για ποιζσ τιμζσ των a,b θ (1) παριςτάνει ευκεία; 
β) Να βρείτε τι παριςτάνει θ (1) για  a 2,b 4  . 

γ) Για τισ τιμζσ των a,b που θ (1) παριςτάνει ευκεία, να δείξετε ότι αυτι διζρχεται από ςτακερό 
ςθμείο. 

6. Δίνεται θ εξίςωςθ 2 2(m 4)x 4my 4m 4m c 0       (1)  , όπου   m,c R  . 

α. Να αποδείξετε ότι για κάκε τιμι τθσ παραμζτρου m  θ εξίςωςθ  (1)  παριςτάνει ευκεία γραμμι.  

β. Εάν c 16 , να αποδείξετε ότι όλεσ οι ευκείεσ που ορίηονται από τθν παραπάνω εξίςωςθ διζρχονται 
από το ίδιο ςθμείο.  
γ. Εάν c 16  , να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των ςθμείων ώςτε  απ΄το κακζνα από αυτά να διζρχεται 
μόνο μία ευκεία θ οποία επαλθκεφει τθν παραπάνω εξίςωςθ.  

7.  α) Δίνεται το ςθμείο Μ(λ,0) και θ ευκεία    2ε :2λx y 1 λ 0    . Να δείξετε ότι το ςυμμετρικό 

του Μ ωσ προσ τθν (ε) ανικει ςε κφκλο . 

β) Οι ευκείεσ   2
λ( ):2λx y (1 λ ) 0,λ R      ζχουν ωσ περιβάλλουςα τθν παραβολι  2(c): y x 1    

8.  Να εξετάςετε αν θ ευκεία x 2009y 4   (1) ανικει ςτθν οικογζνεια ευκειών που ζχει εξίςωςθ 

   x y 4 λ x 3y 4 0       (2) 

9.  Η ευκεία ε: x 1998y 4   ανικει ςτθν οικογζνεια των ευκειών (x y 4) λ(x 3y 4) 0       ; 

10. Ζςτω οι ευκείεσ 1 1 1 1 2 2 2 2ε : A x B y Γ 0,ε : A x B y Γ 0       με  
1 1

2 2

A B
D 0

A B
  . 

Θεωροφμε τθν εξίςωςθ: 1 1 1 2 2 2(A x B y Γ )λ (A x B y Γ ) 0      .     Να αποδείξετε ότι: 

α.  Η εξίςωςθ (1) παριςτάνει ευκεία για κάκε λ R  
β.  Οι ευκείεσ που παριςτάνει θ (1), διζρχονται από ζνα ςτακερό ςθμείο Κ. 

γ.  Δεν υπάρχει τιμι του λ , ζτςι ώςτε θ (1) να παριςτάνει τθν ευκεία 1ε  

11. Δίνεται θ εξίςωςθ (3λ+1)x+(2λ-2)y+7λ+5=0 (1)  . 

i)   Να βρεκεί ςθμείο Α από το οποίο διζρχονται όλεσ οι ευκείεσ τθσ εξίςωςθσ (1) 
ιι)  Να βρεκεί ευκεία που διζρχεται από το Α και δεν ανικει ςτθν οικογζνεια . 
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