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Πρόταση 2

Πρόταση 1

Είναι άµεσο από το σχήµα ότι 

  
το άθροισµα δύο διανυσµάτων
ίσου µέτρου έχει φορέα την
διχοτόµο της γωνίας τους. Συνεπώς

αν  ΑΟΒ≤≤≤≤  180°°°° τότε ΑΟΣ=ΣΟΒ≤≤≤≤90°°°°

ΟΣ=ΟΑ+ΟΒ

ΟΣ=ΟΑ+ΟΒ
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Αν  ΒΟΑ < 90°°°°  τότε (ΟΣ)>(ΟΑ) και (ΟΣ)>(ΟΒ) 

Πράγµατι ΒΟΑ< 90°°°° --- > ΟΒΣ >90°°°° συνεπώς
στο τργ ΟΒΣ η ΟΣ βρίσκεται απέναντι από την
µεγαλύτερη γωνία άρα είναι η µεγαλύτερη
πλευρά του τριγώνου , ΄γεγονός που
αποδεικνύει το ζητούµενο.
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 Θεωρούµε την  περίπτωση όπου ν=3 µε διανύσµατα ΟΑ,ΟΒ 
και ΟΓ.  Τότε αν  δύο από τα διανύσµατα  είναι αντίθετα  το
άθροισµά τους συµπίπτει µε το τρίτο διάνυσµα που έχει
µέτρο 1 και εποµένως ισχύει η αποδεικτέα ως ισότητα.

Αν  όχι τότε από τα τρία  διανύσµατα , τα δύο ακραία (ΟΒ,ΟΑ)

αθροίζονται στο ΟΣ.  Με βάση την  πρόταση (1)
ΒΟΣ=ΣΟΑ<90°°°° και  επειδή το "µεσαίο" διάνυσµα ΟΓ ως
"µεσαίο" σχηµατίζει µε την  ΟΣ γωνία µικρότερη των  90°°°°

λόγω της (2) έπεται ότι |ΟΣ'|=|ΟΣ+ΟΓ|>|ΟΓ|=1

Αν  ν=5   τότε αντικαθιστούµε όπως στην  περίπτωση ν=3 τα

τρία διανύµατα µε το αθροισµά τους ΟΣ' και τα µε δύο νέα
διανύσµατα που βρίσκονται εκατέρωθεν  αυτού
επαναλαµβάνουµε ότι και στην  προηγούµενη περίπτωση
ν=3.**  (∆εν  βλάπτει  - απεναντίας µάλιστα - που Σ' δεν
ανήκει στο ηµικύκλιο αφού (ΟΣ')>1)
Επαναλαµβάνοντας αυτή την  διαδικασία  το πολύ ν  φορές
προκύπτει το ζητούµενο.

** Αν  υπάρχουν  αντίθετα διανύσµατατα τα "διώχνουµε" 
από την  αρχή

Για ν  διανύσµατα η διαδικασία ξεκινά από τα τρία
διανύσµατα εκ των  οποίων  το ένα είναι το µεσαίο και τα
άλλα δύο είναι τα αµέσως γειτον ικά του (uν , uν+1 ,  uν+2)
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