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ΕΠΙΣΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΩΝ 

81οσ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΟ΢ ΜΑΘΗΣΙΚΟ΢ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢ 
΢ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ “Ο ΘΑΛΗ΢”  
(ςυμπληρωματικόσ διαγωνιςμόσ) 

14 Μαΐου 2021 
 

Β΄ ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ 

Πρόβλημα 1 
Σοποθετούμε ςε ςειρά όλουσ τουσ θετικούσ ακέραιουσ διαιρέτεσ του ακέραιου 
707070 από το μεγαλύτερο μέχρι το μικρότερο. Έτςι πρώτοσ ςτη ςειρά είναι 
707070 και τελευταίοσ είναι ο 1. Να προςδιορίςετε τον έβδομο ςτη ςειρά 
διαιρέτη.                                                                                                                        Μονάδεσ 6 
 
 
Πρόβλημα 2 
΢ε μία γιορτή ένασ αριθμόσ ζευγαριών που αποτελούνται από ένα αγόρι και ένα 
κορίτςι χορεύουν. Από τα κορίτςια  που ςυμμετέχουν ςτη γιορτή χορεύουν τα 
2

,
3
ενώ από τα αγόρια που ςυμμετέχουν χορεύουν τα 

3
.

5
 Να βρείτε το ποςοςτό 

επί τισ εκατό των παιδιών που χορεύουν ωσ προσ τον αριθμό των  παιδιών που 
ςυμμετέχουν ςτη γιορτή.                                                                                      Μονάδεσ  7 

 
 
Πρόβλημα 3 

΢το διπλανό ςχήμα το ςημείο Δ ανήκει ςτην 
πλευρά ΒΓ και το ςημείο Ε ανήκει ςτην πλευρά ΑΓ 
του τριγώνου ΑΒΓ. Σα ςημεία Α, Β, Ε ανήκουν ςτον 

κύκλο 1  με κέντρο το ςημείο Δ. Σα ςημεία Γ και Δ 

ανήκουν ςτον κύκλο 2  με κέντρο το ςημείο Ε. Αν 

η γωνία ̂  του τριγώνου ΑΒΓ είναι 
063   

μοιρών, να βρείτε πόςων μοιρών είναι η γωνία ̂  
του τριγώνου ΑΒΓ.                                                    

 

   Μονάδεσ  7 
 

Διάρκεια διαγωνιςμού: 2 ώρεσ                                                                                 Καλή επιτυχία! 
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ΕΠΙΣΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΩΝ 

81οσ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΟ΢ ΜΑΘΗΣΙΚΟ΢ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢ 
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(ςυμπληρωματικόσ διαγωνιςμόσ)) 
14 Μαΐου 2021 

Γ΄  ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ 

Πρόβλημα 1 
Σοποθετούμε ςε ςειρά όλουσ τουσ θετικούσ ακέραιουσ διαιρέτεσ του ακέραιου 
4654650   από το μεγαλύτερο μέχρι το μικρότερο. Έτςι πρώτοσ ςτη ςειρά είναι 
4654650  και τελευταίοσ είναι ο 1. Να προςδιορίςετε το δέκατο ςτη ςειρά 
διαιρέτη.                                                                                                                      Μονάδεσ  6 
 

Πρόβλημα 2/μ  
(α) Για κάθε θεηικό ππαγμαηικό απιθμό x  να αποδείξεηε όηι ςπάπσει μοναδικόρ 

ππαγμαηικόρ απιθμόρ y  έηζι ώζηε η διαθοπά x y  να ιζούηαι με ηο γινόμενο .xy   

(β) Αν οι  x, y ικανοποιούν ηιρ ζςνθήκερ ηος επωηήμαηορ (α), να βπεθεί η ελάσιζηη 

ηιμή ηηρ παπάζηαζηρ 

  
 (   2)

 (  1)
. 

                                                                                                                                                    Μονάδεσ  7 
 

Πρόβλημα 3 

΢το διπλανό ςχήμα το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι 

τετράγωνο πλευράσ  . Σο ημικύκλιο ΑΕΔ έχει 

διάμετρο την πλευρά ΑΔ του τετραγώνου και ο 

κύκλοσ   με κέντρο το ςημείο Ο και ακτίνα 

R   εφάπτεται εςωτερικά με το 

ημικύκλιο ςτο ςημείο Ε που είναι το μέςο του 

ημικυκλίου. Δίνεται ακόμη ότι η ΕΖ είναι η 

μεςοκάθετη τησ πλευράσ ΒΓ.  
 

Να εκφράςετε το μήκοσ τησ ακτίνασ R  του κύκλου  ωσ ςυνάρτηςη τησ 

πλευράσ  και να υπολογίςετε το εμβαδό του τετραπλεύρου ΑΒΟΕ, ωσ 

ςυνάρτηςη του α. 

                                                                                                                                      Μονάδεσ  7 
 
Διάρκεια διαγωνιςμού: 2 ώρεσ                                                                                 Καλή επιτυχία! 
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ΕΠΙΣΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΩΝ 
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΢ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ “Ο ΘΑΛΗ΢”  
(ςυμπληρωματικόσ διαγωνιςμόσ) 

14 Μαΐου 2021 
 

Α΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 
 

 
Πρόβλημα 1 
Οι θετικοί ακέραιοι ,   με 2   είναι τέτοιοι ώςτε:  

1 19 9 2 3        . 

Να αποδείξετε ότι ο αριθμόσ 3 3  είναι πολλαπλάςιο του 12. 
   Μονάδεσ  6 

 
Πρόβλημα 2 
Οι πραγματικοί αριθμοί , , , ,      είναι τέτοιοι ώςτε         . 

Βρίςκουμε όλα τα αθροίςματα που δημιουργούνται με δύο όρουσ από τουσ 
, , , ,      και παρατηρούμε ότι τα τρία μικρότερα από αυτά είναι 128, 144 και 

148, ενώ τα δύο μεγαλύτερα είναι 204 και 192. Να προςδιορίςετε τουσ 
πραγματικούσ αριθμούσ , , , ,     . 

   Μονάδεσ  7 
 
Πρόβλημα 3 

Δίνεται ορθογώνιο ιςοςκελέσ τρίγωνο ΑΒΓ με 0ˆ 90 . Η διχοτόμοσ τησ γωνίασ 

̂  τέμνει την πλευρά ΑΒ ςτο ςημείο Δ και τη διάμεςο ΑΜ ςτο ςημείο Ε. Η κάθετη 
από το Ε προσ την πλευρά ΑΒ την τέμνει ςτο ςημείο Ζ. Να αποδείξετε ότι:   

2   
   Μονάδεσ  7 

 
Διάρκεια διαγωνιςμού: 2 ώρεσ                                                                                  Καλή επιτυχία! 
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ΕΠΙΣΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΩΝ 

81οσ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΟ΢ ΜΑΘΗΣΙΚΟ΢ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢ 
΢ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ “Ο ΘΑΛΗ΢”  
(ςυμπληρωματικόσ διαγωνιςμόσ) 

14 Μαΐου 2021 
 

Β΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 
Πρόβλημα 1 
Να προςδιορίςετε όλεσ τισ τριάδεσ θετικών πραγματικών αριθμών που είναι 
λύςεισ του ςυςτήματοσ 

   

15

1 3 5 120



  

  
 

     
. 

   Μονάδεσ  6 
 
Πρόβλημα 2 
Για τον πραγματικό αριθμό   γνωρίζουμε ότι υπάρχει πραγματικόσ αριθμόσ   

έτςι ώςτε να ικανοποιείται η ιςότητα: 2 1
. 


    

Για ποιεσ ακέραιεσ τιμέσ του   ο αριθμόσ 2 1
 


   είναι ακέραιοσ;  

   Μονάδεσ  7 
 
Πρόβλημα 3   

Έςτω  ΑΒΓ ορθογώνιο και ιςοςκελέσ τρίγωνο με 0ˆ 90 .   Σα ςημεία Δ και Ε είναι 

διαφορετικά πάνω ςτην ευθεία ΑΓ έτςι ώςτε 0ˆ 15   και  . Να βρείτε 

πόςων μοιρών είναι η γωνία ˆ .   
 

   Μονάδεσ  7 
 
Διάρκεια διαγωνιςμού: 2 ώρεσ                                                                                  Καλή επιτυχία! 
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ΕΠΙΣΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΩΝ 

81οσ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΟ΢ ΜΑΘΗΣΙΚΟ΢ ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢ 
΢ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ “Ο ΘΑΛΗ΢”  
(ςυμπληρωματικόσ διαγωνιςμόσ) 

14 Μαΐου 2021 
 

Γ΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 
 

Πρόβλημα 1 

Να προςδιορίςετε όλα  τα ζεύγη πραγματικών αριθμών  ,x y  που είναι λύςεισ 

τησ εξίςωςησ   
22 2 2 2 .x y x y x y       

   Μονάδεσ  6 
 

Πρόβλημα 2 
Να αποδείξετε ότι το άθροιςμα 

         
1

, 2 4 ... 2 ,
2

                       

δεν μπορεί να γραφεί ωσ δύναμη τησ μορφήσ 2 , όπου   θετικόσ ακέραιοσ, για 
οποιουςδήποτε θετικούσ ακέραιουσ ,    με .   

   Μονάδεσ  7 
 
Πρόβλημα 3 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με 2   και περιγεγραμμένο κύκλο  , R  . Η 

κάθετη από το Ο προσ τη διχοτόμο ΑΔ του τριγώνου την τέμνει ςτο ςημείο Ε. 
Θεωρούμε ςημείο Ζ πάνω ςτην ευθεία ΑΔ, διαφορετικό από το Δ, τέτοιο ώςτε 
 .  

Να αποδείξετε ότι: ˆ ˆ   . 
   Μονάδεσ  7 

 
 
Διάρκεια διαγωνιςμού: 2 ώρεσ                                                                                  Καλή επιτυχία! 
 
 
 


