Συνημμένο 304.

 ΤΡΡΙΧΟΤΟΜΟΙ ΓΩΝΙΑΣ. 
Θεώρημα 32 (Σχήμα 25).
Γράφουμε κύκλο (Α,ΑΒ) ή (Α,ρ) και ορίζουμε σημείο του Δ, για το  οποίο είναι:
                                                         1800>
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  Ορίζουμε, το συμμετρικό Γ του Α ως προς ΒΔ και τις τομές Ε, Ζ των ΒΓ και ΓΔ με τον κύκλο (Α.ρ), αντίστοιχα.                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                        

Εκατέρωθεν της ΑΒ κατασκευάζουμε γωνίες 600 ΒΑΗ, ΒΑη και εκατέρωθεν της ΑΔ κατασκευάζουμε, γωνίες 600 ΔΑΘ, ΔΑθ (τα Η, Θ προς το μέρος του Ε)
Να αποδειχθεί ότι οι ΑΗ, ΑΘ είναι οι τριχοτόμοι της κυρτής γωνίας ΕΑΖ. ενώ οι Αη, Αθ, είναι οι τριχοτόμοι της μη κυρτής γωνίας ΕΑΖ.
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Απόδειξη.
Παρατηρούμε ότι αν φέρουμε τις εφαπτόμενες του κύκλου (Α,ρ) στα Β και Δ και αν αυτές τέμνονται σε σημείο Λ, τότε θα μας έχει προκύψει το ειδικό ρομβοειδές της κατασκευής 29, με άξονα συμμετρίας την ΑΛ. Άρα, λόγω συμμετρίας και η τομή Γ θα ανήκει στην ΑΛ. 

Επειδή προφανώς είναι: 

ΘΔ=Δθ=ρ,                        (2).

σύμφωνα με τις σχετικές αποδείξεις της κατασκευής 29 (συνημμένο μου 302), η ΑΘ είναι η μια τριχοτόμος της κυρτής γωνίας ΕΑΖ, ενώ η Αθ είναι πραγματικά η μια τριχοτόμος της μη κυρτής γωνίας ΕΑΖ.

Με όμοιο ακριβώς τρόπο αποδεικνύουμε και ότι η ΑΗ είναι πραγματικά

η άλλη τριχοτόμος της κυρτής γωνίας ΕΑΖ, ενώ η Αη είναι η άλλη τριχοτόμος της μη κυρτής γωνίας ΕΑΖ.

Παρατήρηση.

Εύκολα διαπιστώνουμε ότι με το παραπάνω Θεώρημα δεν επιτυγχάνουμε λύση του κλασικού προβλήματος της «τριχοτόμησης γωνίας», καθώς η γωνία ΕΑΖ μας προκύπτει και δεν είναι δυνατό να την επιλέξουμε εμείς.

Νίκος Κυριαζής
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