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΄Εστω συνάρτηση  f 
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1. Να δείξετε ότι  : 1+f(x)
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2. Να δείξετε ότι 
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4. Να βρείτε το 
[image: image10.wmf]x

imf(x)

®+¥

l

  καθώς και το σύνολο τιμών της f
5. Να αποδείξετε  ότι η ευθεία με εξίσωση y=x είναι εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της  f στο 0
6. Να δείξετε ότι η  f στρέφει τα κοίλα κάτω και επιπλέον ισχύει 
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7. Αφού εξηγήσετε γιατί η  f  είναι αντιστρέψιμη, να βρείτε τον τύπο της  f -1(x).
8. Να κατασκευάσετε μια πρόχειρη γραφική παράσταση της  f.
9. Να υπολογίσετε τα: f(e), f(ee+1).
10. Να βρείτε την τιμή του αθροίσματος:
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11. Να υπολογίσετε το εμβαδόν του χωρίου Ε(λ) που περικλείεται από τη γραφική παράσταση της f, την εφαπτομένη της στο 0 και την ευθεία x=λ eλ > 0

12. Να βρείτε το :
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Θέμα  13 λύση
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Τώρα παραγωγίζω : 
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Επειδή f (0) = 0 και f  ( στο [0,
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2.  Από (ΙΙ) έχω :
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 και επειδή  f(0)=0 προκύπτει c=0 . Τελικά
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3.  Η lny είναι κοίλη αφού 
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q(y)=y-1. Τότε όπως είναι γνωστό ισχύει 
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. Τώρα από το 2
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4.  Από το προηγούμενο άμεσα προκύπτει ότι :
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5.  
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[image: image49.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

fxfx

2

efxfx1efx

fx

fx1

--

¢¢

-+-

¢¢

=

+

 ή 
[image: image50.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

fx

2

efx(fx2)

fx0

fx1

-

¢

-+

¢¢

=<

+

 
στο [0,
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 άρα f στρέφει τα κοίλα κάτω στο [0,
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(Η εφαπτoμένη της f  βρίσκεται «πάνω» από την Cf)

7.  f  (  άρα f: 1-1 τότε f αντιστρέψιμη με 
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Τώρα όπου
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 (αφού  Α=f(A)) στην σχέση του ερωτήματος 2 και έτσι προκύπτει :

[image: image57.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

1

ffx

111x

ffxefxfxxe

-

---

=Þ=×

 με 
[image: image58.wmf]x0

³

  (Ξέρω τον τύπο της 
[image: image59.wmf]1

f

-

 χωρίς να ξέρω τον τύπο της f)
8.  

9. Έχω : 
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α΄ τρόπος : Θεωρώ την 
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β΄ τρόπος: 
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για α = 1 επαληθεύεται και είναι και μοναδικό αφού 
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για β = e επαληθεύεται και είναι και μοναδικό αφού 
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α΄  τρόπος:  Θέτω 
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11.  Τώρα Α(0,λeλ) Γ(λ,0) Δ(λeλ,0) και αντίστοιχα προκύπτουν τα υπόλοιπα
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