Συνημμένο 312. 

ΖΕΥΓΗ ΤΡΙΓΩΝΩΝ ΜΕ ΚΟΙΝΑ ΣΗΜΕΙΑ GERGONNE
Κατασκευή 13.
Δίνεται τρίγωνο Α'1Γ'1Ε'1, και ο εγγεγραμμένος του κύκλος (Ο). 

Στον ίδιο κύκλο (Ο), να περιγραφεί και δεύτερο τρίγωνο Β'1Δ'1Ζ'1, τέτοιο ώστε και τα δύο τρίγωνα Α'1Γ'1Ε'1 και Β'1Δ'1Ζ'1 να έχουν κοινό σημείο Gergonne.
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Λύση  (Σχήμα 90).
(α).  Ανάλυση.
Αν θυμηθούμε την παραπάνω Πρόταση 10 (ποστ 43, συνημμένο 309), τότε εύκολα οδηγούμαστε στην παρακάτω κατασκευή. 
 (β). Κατασκευή.  
 Ορίζουμε τα σημεία επαφής  Α
[image: image5.bmp]Α'1Ε'1, Γ
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 Α'1Γ'1, Ε
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Γ'1Ε'1  των πλευρών του τριγώνου Α'1Γ'1Ε'1, στον κύκλο (Ο).

Επίσης, αν είναι Β≡Α'1Ε∩(Ο), Δ≡ΑΓ'1∩(Ο), Ζ ≡ ΓΕ'1∩(Ο) και στις τομές αυτές  φέρουμε εφαπτόμενες στον (Ο),  σχηματίζεται το τρίγωνο Β'1Δ'1Ζ'1 με τις εφαπτόμενες στα Β και Δ να τέμνονται στο Β'1 με τις εφαπτόμενες 

-2-

στα Ζ και Δ να τέμνονται στο Δ'1 και με τις εφαπτόμενες στα Ζ και Β να τέμνονται στο Ζ'1.

 Λέμε ότι τα τρίγωνα Α'1Γ'1Ε'1, Β'1Δ'1Ζ'1 έχουν κοινό σημείο Gergonne Κ.
 (γ). Απόδειξη. 

Πραγματικά, σύμφωνα με την παραπάνω Πρόταση 10 (ποστ 43, συνημμένο 309), τα δύο τρίγωνα Α'1Γ'1Ε'1 και Β'1Δ'1Ζ'1 έχουν κοινό σημείο Gergonne το Κ.
Παρατήρηση.                                                                                                               
Επειδή για τη λύση του παραπάνω Προβλήματος  βασιστήκαμε σε Πρόταση της ΑΡΜΟΝΙΗΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ, προφανώς αυτή ανήκει και εκεί, οπότε είναι εύλογο να την αναρτήσουμε και εδώ: 

https://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?f=112&t=20919&start=580

Συμπέρασμα.

Αν θέλουμε να μάθουμε να αποδεικνύουμε ή να λύνουμε εύκολα Προτάσεις ή Προβλήματα σχετικού τύπου, θα πρέπει να μάθουμε Αρμονική Γεωμετρία.
Νίκος Κυριαζής
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